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Probi scrisd la MATEMATICA VARIANTA 2

e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul efectiv de lucru este de 4 ore.
o La toate subiectele se cer rezolvari complete.
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ULOHA 1 30 bodov

1. Hovorime, Ze neprazdna mnozina 4 — N ma vlastnost’ ( p) , ak sucet dvoch I'ubovolnych ¢lenov z mnoziny
A, ktoré nemusia byt’ odlisné, nepatri do mnoziny 4 .

a) Dokézte, 7e mnoZzina {1,4,6} ma vlastnost' (p), a mnozina {1,3,6} nema vlastnost’ (p).

b) Uved'te jeden priklad mnoziny, obsazenej v mnozine {1,2,3,..., 2010} , ktord ma 1005 prvkov a ktora ma
vlastnost’ (p).

¢) Kol’ko neprazdnych podmnozin mnoziny B ={4,5,6,7,8} maji vlastnost’ (p)?

d) Dokézte, ze ak A< {1,2,3,...,2010} ma vlastnost’ (p), potom mnozina 4 ma najviac 1005 prvkov.

2. Vrovine & st dané body O,,0;....,0, , kazdé tri nekolinedrne a mnozina M ={O, ,02,...,0100} .
Oznacime s C; kruznicu so stredom O; a polomerom 1, C; ca, i€ {1,2,3,...,100} . Vieme, Ze pre kazdé
i, j.k €{1,2,3,...,100} , jestvuje jedna priamka, ktora pretina kruznice C,, C]. a(Cy.

a) Dokazte, ze v trojuholniku ABC , v ktorom AB < AC , vzdialenost’ od B po AC je menSia alebo rovnaka
ako vzdialenost' od C po AB.

b) Urcte pocet trojuholnikov, ktorych vSetky vrcholy patria mnozine M .
c¢) Dokazte, Ze jedna vyska trojuholnika O,0,0, ma velkost najviac 2.
d) Pre kazdé i e {1,2,3,...,100} oznac¢ime s D; kruznicu so stredom O; a polomerom 2, D; c « . DokaZte, Ze

jestvuje priamka, ktord pretina vSetky kruznice D,, D,, ..., D, .
ULOHA I 30 bodov
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a) Dokézte, ze 4> —34% +34-1,=0.

b) Vypocitajte 4", kde neN".

2. NamnoZine G =(0,+%)\{1} je dand binarna operacia x L y = X
a) Dokazte, ze mnozina G spolu s operaciou ,, | ” je komutativna grupa.

b) Dokézte, Ze grupa (G, L) tvori izomorfizmus s grupou (R*,-).
3. Dand je funkcia f:[0;+0) > R, f(x)= m(lﬂ)_”%x;

a) Urcte lokalne extrémne body funkcie f.

b) Dokazte, ze graf funkcie f nema asimptoty.

¢) Dokate, ze x—%x2 <In(l+x)<x, Vx>0.

d) Vypocitajte lim [1 + %)[1 + %)[1 + izj :
n—>+o0 n n n

Probi scrisi la MATEMATICA 1 VARIANTA 2
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ULOHA III 30 bodov

Porovnajte expozitivhe didaktické metddy ( vysvetlovanie, vyklad, opis) s vyuovacimi
metddami prostrednictvom spoluprace (brainstorming, téma/skupinovy projekt, mozaik). V
porovnani spresnite: definiciu obidvoch skupin metdd, klasifikaciu a opis metdd, vyhody a nevyhody
obidvoch skupin metdd uvedte vhodné priklady z vasho predmetu.

Probi scrisi la MATEMATICA 2 VARIANTA 2



