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Probi scrisd la MATEMATICA VARIANTA 2

e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul efectiv de lucru este de 4 ore.
o La toate subiectele se cer rezolvari complete.
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L.TETEL 30 pont

1. Az A < Nnem iires halmaz rendelkezik a ( p) tulajdonsaggal, ha az 4 halmaz barmely két nem feltétlentil
kiilonb6zo6 elemének 0sszege nincs az 4 halmazban.

a) Mutassa ki, hogy az {1,4,6} halmaz rendelkezik a (p) tulajdonsaggal, mig az {1,3,6} halmaz nem!

b) Adjon egy példat olyan ( p) tulajdonsagti halmazra, amelynek 1005 eleme van €s részhalmaza az

{1, 2,3,..., 2010} halmaznak!

¢) A B={4,5,6,7,8} halmaz hany nem iires részhalmaza rendelkezik a (p) tulajdonsaggal?

d)Haaz Ac {1,2,3,...,2010} halmaz ( p) tulajdonsagu, igazolja, hogy az 4 halmaznak legtobb 1005 eleme van!
2. Az o sikban adottak az O,,0,,...,0,, pontok, amelyek koziil barmely harom nem kollinedris, illetve az
M ={0,,0,,...,0yy } halmaz. Legyen C; az O; kdzéppontu és 1 sugart kor, ahol C; c a, i €{1,2,3,...,100} .
Tudjuk, hogy barmely i, j,k € {1,2,3,...,100} estén létezik egy olyan egyenes, amely metszia (|, C]. és Ck

koroket.

a) Mutassa ki, hogy egy 4BC haromszogben, ahol AB < AC ,a B pont AC egyenestdl valo tavolsaga kisebb
vagy egyenld mint a C pont 4B egyenestdl valo tavolsaga!

b) Hatarozza meg azon haromszdgek szamat, amelyeknek minden csticsa az M halmazban van!

¢) Mutassa ki, hogy az O,0,0, haromszdgnek van egy olyan magassaga, amelynek hosszlisaga legtobb 2.

d) Minden i e {1,2,3,...,100} esetén legyen D; az O; kdzéppontu és 2 sugart kor, ahol D, c o . Mutassa ki,

hogy létezik egy olyan egyenes, amely metszi az 6sszes D,, D,, ... ,D,,, kort!

ILTETEL 30 pont
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1. Adottakaz4={0 1 1| é I;={0 1 0| matrixok.
00 1 00 1

a) Mutassa ki, hogy A —34% +34- 1;=0.

b) Szamitsa ki az 4" matrixot, ahol n e N*.

2. A G=(0,+%)\{1} halmazon adottaz x L y =x"" miivelet.

a) Mutassa ki, hogy a G halmaz a ,, | ”miivelette] kommutativ csoportot alkot!

b) Mutassa ki, hogy a (G, L) csoport izomorf az (R*,o) csoporttal!

3. Adottaz [ :[0;+0) >R, f(x)=In(1+x)-x +%x2 fiiggvény.

a) Hatarozza meg az f fiiggvény helyi sz¢élséérték pontjait!

b) Mutassa ki, hogy az f fliggvénynek nincsenek aszimptotai!

. 1
¢) Igazolja, hogy x —Exz < ln(l + x) <x, Vx>0 esetén!

o 1 2
d) Szémitsakia lim (1 + —J(l + —2}..(1 + in hatérértéket!
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ILTETEL 30 pont
Készitsen 6sszehasonlité elemzést a hagyomanyos, expozitiv didaktikai mdédszerek (magyarazat,
elbadas, leiras), és az egyuttmikddésre éplld, kooperativ tanulasi médszerek (brainstorming,
téma/csoportprojekt, mozaik) kozoétt. Az dsszehasonlitdsba foglalia bele a két modszer
meghatarozasat, bemutatasat, alkalmazasuk elbnyeit és hatranyait, alatamasztva a

vizsgatantargynak megfelel6 sajatos példakkal.
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